
整除相关性质 ;

ala
alb bla ⇒ a=±b

alb . blc 卖 als
alb . albc
ab,alc② alxbtgc
a ,bs 0, alb ② {站a成 biza
UCFo alb ☆ aclbc

最⼤公约数 gcdla , b) [写作{a , b]的相关性质 ,

⼘.悲定理 ; 的b 3 ⇒雪 S , t ε sstd =sa +Eb

证明⻅上您
“ ”

说: 此处 s, t不h⼀ ,
l= sattb → l= eb) a t Eta3 b

加限制 SE ,1, …,
b-1 } 有 :d =s-号att号 1 b 程在此限制中可有⻓个组合式

再加限制 : 1 ≤ S<
⻓

注: 这些下⾯看起来显然的 ,都需要证明 ! ! ! 以下主要⽤我们已有的悲局分式证明

2. I
,
b
, C E 4 ,

RENT A ma ,
mb) = mLa, a]

EN+

特别的 : (a, b)=d ⇒ ☆. ⻓ ) = 1产 da , db ⇒ clla. b3
[:步☆,cl 号,=d →0di

证 ; 由裴局 mambj= min{ smattmby
= min { m (sattb) }

其中 , MENT ,S , EG4
原式 = m - min{ sattb}

= m (a , b3



⻢ c )= 1 , ( b , c ) = 1 ,⇒ .abc } = 1 .

证: 由裴局 : 雪 s , t , m. n st { sattc =1, ①

mb+nc =), ②
y

①×② : sMab + (tmb+ snatntc) c = 1
即⽇⼒ . YE ,4 st xabtyc = 1 ⇒abc ) = 1

4. rb ) = , btac 3

A= { ha+yb | x,g ε⻜}
={ (x +yc) +yb | xyε ⻜}
= {batg( btac| xgE 4}

⼗∴ min{ xatyb} = minixa+y(btacd ⇒ @ .b >= btac )

5, dab , &a) = 1 ⇒ cb
( C , r} = 1 ⇒ 雪 a.t at. scfta=1

⇒ scbt Eab = b

⽽ dab ⇒ ak st ab= ke ⇒ lUs=$b + ktic 有 dlus= b
6 , alc ,bc , xb)= 1 , ⇒ ablc
@ , b>=1 ⇒ sa +tb = 1.

alc ,blc → aR , mE 4
.st C = Ka = mb

有 : sacttbc= c
⇒ sambttbka = c abl smttki ab = c



6';更⼀般的 : 证a| c
, b| c
,ab) = d ,

⇒号K
@, b) = d ⇒ 雪 s

,
t
, sattb= d

alc . ble ⇒ a K , mE 4 st C≈ Ka = mb

sac t tbc = dc

② samb+ tbka = (sm+ tk) ab = do ⇒ lc .
则所有业 a可以整除

,

b的公倍数
, 先有站 | lem (a , b), ≈aa,b)≡ lemia, b)

再证al
张
,所算 : 王gst给装 ㉙

→ 情 = Ddy= ay= xb . 则坐是 a, b的出信数⇒ 带 ≥ lcmla ,
b]

7. 辗转相除法, ⇒ ( b >= ( a, b +halKco셅保证欧⼏⾥德算法有效的
a , b, a≥b> 0 最⼀ka可⼀直效⼩
a= qbtrs o< vo <b → z = a- qob
b = qi γs +γi, O<Z, ay (的 ,

b =@ qob , b>=@ b)其 gcd是相同的 ,

ro = q2, tra O的VrCZ,
섰

: :!n-2= quzn -y trn Ja γrya Zn

m- y =qtl zru a .< b] =γn


