
代数结构 :研究⼀些集合及其上的造算

群论 Group Theory

def
:

集合 G : 定义运算 *
① 封闭 O a , JEG.AxEG

半群险绊 J君② 锁宾键 : OG , B , CEG .a-by-c = a* < b * c] 年
群

③有单位⽆统> e : oa a* e = e *a= a

④ 可连 OaEG .
雪的EGa*b = e = b*a ,

b称为a的运

注: ⻔上⾯没考虑发换很交换律是⾮常特殊的
i⻔单位可折成了条原1 D 雪 e, . Ea ε G ,a *e = a 右单元
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OaEG er*a =a 左单位元
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iii)可逆也可拆条: 右递 셅
左递

,
左连=在链

ey
: <Q *>群→<α /}, ×群<Q. x7

< R2 ,
+7成群

⼈R
2x2

, ×7含公半群
<说2*?

,
olot= 1 , α 7外串

<Rr , et=± ),α串
zm<

, +>成群.
Em表模m的余数

Em ,< ( 的 × 7含钟群 (ak≡ 1 mdm< a.m= 1 )
☆
Ep ,< /} p为专数 ,

×>是群
Z,xodn> 2n* = {a σ tm |alm) = 1 }成群
E a. bEEo ,[ , m) = 1 ,bm) = ). ⇒D , m 3 =1 封闭
{} ,

x7引群⼈社 1 , ±i} , α 7引群G { < xε C |x" =1 }
,α 7引群

↓
可拍建这个群和 E←+7之间同构建⽴关系



群的性质 ,

1 . 消去律

佐璐消去
: axb = axc ⇒ b =C

证 : 右边同乘a^ ( 需借助结合)
b2a = Cxa ⇒ y= E

回顾 :

{
a . b = a . c od m ⇒ b ≡ C raod m (⽤裴蜀滋明 D
G 셅( m 3 = 1

群⻆度: a.BGz axb= axc ⽤消类律 b = C
不太严谨照确实星这个意思了

2线性⽅稳组有唯” “

解
O G. BEG
(维⼀的 )

雪 !
"

xEG s.t ax x = b

a ! YEG s.t yxa = b

涵 : 希望烧证左起右逆统⼀,
axixa = aaar , 油谐装律 . 做=xa故古셅右连光分别唯⼀

111 "

⻅了

eg
: z,x )t a .b ε z* , ax ≡b md m 有唯⼀解

弹住化 ,逆花唯⼀
没有单经元 e. er, 由定义 G= Gxer = er ,

逆新唯⼀ : 左递Q
1 .
逆2;ai=Gixe= Q .*Q× a2 = exar=az

4. a"=A. ( axb } -
1
= b+×a-1

a
-lxa = e = a *

x
( a-y

- 1

b) xaa )=Gx [ BR ,") xe -|= axil= e


